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Exercice 1. Trouver le développement limité d’ordre 3 en 0 de chacune des
fonctions suivantes :
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f(z) = M et g(r)= (sinz)V1+z.
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Exercice II. Trouver le développement limité d’ordre 3 de chacune des fonctions
suivantes au point xg :

e“sint (en xg=0) , lncosz (enzyp=0) , V1+sinz (enxy=0)

tg x (enxy = 2) , (tgz)In(l4x) (enzo=0) , shsinz—sinsh (enzy=0).

Exercice III. Calculer les limites suivantes :
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Exercice IV. Soit f une fonction dérivable vérifiant :

{f’ =In(1 + f?)
f(0) = 1.

1) Montrer que les dérivées de f jusqu’a l'ordre 3 existent. Calculer f/(0), f(0), f(0).

2) Trouver le développement limité d’ordre 3 de f en 0.



Exercice V. Soit f: R — R définie par
1
V1t
1) Etudier les variations de f et en déduire qu’elle est bijective.

2) Soit f~! la fonction réciproque de f. Calculer f=(1),(f~1) (1), (f~1)"(1). En
déduire un développement limité de f~! d’ordre 2 en zy = 1.

flz) =z +

Exercice VI. Trouver le développement limité d’ordre 3 en 0 de la fonction
définie par

1+x.
Vérifier que pour tout x positif, on a
r 2?2
0< v1+x—1—§+§§1—.



